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Barem de corectare

(20p)1 .Fie expresia E(n) = (—1)"*1 - 2n + (—=1)" - 3n,n € N. Calculati
suma:

S =EQ®) + EQ) + E3)+...+ E(2007) + E(2008).

Solutie: E(n) = (=)™ - 2n + (—=1)" - 3n.0bservamca (—1)" =

-(-1)"deci: E(m) = (1" (=2n + 3n) = (=1D" * N rvevevrereee, 5p
Astfel: E(1) = —=1; E(2)= 2; E(3)= —-3; E(4) = 4; ..; E(2007) =
—2007; E(2008) = 2008.....ccciiieieriieiesieeienieseeee sttt e 5p

Prinurmare:S = (-1 + 2) + (=3 + 4)+...+ (—2007 + 2008)
Fiecare paranteza este egala CU L..........cccceovuiiiiiiiiiiiiciiiiieeieeeeeieene S5p
S=1+1+...+1 (1004 termeni)

S = L0044 e e e s 5p



(25p)2.Sa se gaseasca numerele naturale a,b,c,stiind ca au suma 120 si sunt direct
proportionale cu 3 numere prime consecutive.

Solutie
{a,b,c}~{x,y,z},x,y, z numere prime consecutive :>% =§ :g =k =
A =Kk-X,b =k Y,C = K" Zuooooiieiii e 5p
Dar: a+ b+ c=120=2k(x +y + z)= 120=

X A Y 4 Z | 1200 5p
Cum x,y, z sunt numere prime consecutive
I X = 2,7 = 3,Z = S 5p
Atunci:x+y+z=10zk=%=12 ................................... S5p
Prinurmare:a = 12 - 2 = 24,b = 12 - 3 = 36,c = 12 - 5 =
60.Deci: (a,b,c) = (24,36,60)....ccccueiiiiiiiiiiiieinieeeeeeee e 5p
Il x=3,y=5z=7=>x+y+z=15=> k = % = 8.
Prinurmare:a = 8 - 3 = 24,b = 8-5 = 40,c = 8- 7 =
56.Deci:(a,b,c) = (24,40,56)...cccccueiiiiiiniiianieenne.
Problema 3

3. a)Constructia triunghiului isoscel o realizam cu rigla si compasul.Construim
cu ajutorul riglei segmentul BC = 5 cm care este baza triunghiului isoscel.
Apoi, cu ajutorul compasului, cu o deschidere de 3 cm trasam de aceeasi parte
a dreptei BC,din punctele B si C,arce de cerc,care se intersecteaza intr-un

PUNCE NIOTAL Aottt eeesesses s s s s 5p
b) Fie {E} = BD n CM.In ABCM, [BE bisectoare si indltime = ABCM
ISOSCELeeeereeet R 5p

= [BE mediatoarea segmentului [CM], D € [BE]= [DC] = [DM] (Orice punct pe
mediatoarea unui segment este egal departat de capetele segmentului.) Deci
ADMUC €SLE ISOSCEL.eueuiruirreererreeeeees s s s s s 5p



C) Paapy = AD + DM + AM = AD + DC + AM = AC + AM = AB +
AM = BM = BC = 5 (M sssssssssssssssssssssssssens 5p

Problema 4

4.Fie ABC un triunghi isoscel,M mijlocul bazei (BC) si <« CAX adiacent si congruent
cu <« MAC.Daca MD 1L AX (D € AX)si MD n AC = {E},demonstrati ca BE L AC.

Solutie

Notdm <« BAM =< MAC =< CAD=a.In A ADE dreptunghicin D,avem < AED =

90° — a.Atunci <« MEC = 90° — a (unghi opus la varf cu <« AED)..................... 5p
Din A AMC ,dreptunghicin M,avem <« ACM = 90° — a si atunci A MEC este
ISOSCELCU ME = MC....ouveeiveiiiiiieeeeeeeeeeeeeeeeee et e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e s e e e e e e e s se e e nnnnnns 5p
Dar MC = MB(din ipoteza),rezulta BM = ME,adica A BME este isoscel.Pe de
alta parte,in AMEC avem <€ CME = 2Q...ccccccccoevvve eevciciiee e 5p
Cum <« CME este exterior A BME,isoscel,deducem ca <« MEB=a......cccc.......... 5p

Acum <« BEC =<+ BEM + « MEC=a+90°-a=90° si deci BE L AC..................... 5p



